a) Definiti spatiile topologice conexe si conexe prin arce. Enuntati propozitia privind conexitatea reuniunii unei
familii de multimi.

b) Enuntati si demonstrati teorema de legiturd dintre conexitate si conexitatea prin arce.

@ a) Definiti multimile boreliene. Definiti functia masurabla.

b) Enuntati si demonstrati teorema de caracterizare a functiilor mésurabile prin intermediul multimilor de nivel.

Fied:RxR—ﬂR, d(z,y) = |x2—3x—y2+3y‘.

a) Aritati cd (R, d) este un spatiu semimetric dar nu este metric.

b) Determinati cel mai mare numér a > 0 pentru care d este metricd pe multimea [0, a.

Calculati (cu justificare)
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b) 1 (QUI0,1]), unde p : L(R) — [0, 00] este mésura definitéd prin p(A4) = [ e d\(z).
A

Furnizati exemple (justificand afirmatiile) pentru:
a) Topologie pe R care contine 5 multimi.

b) Sir numeric (z,) pentru care liminf z,, = —1, limsup x,, = oo.
n—oo n— o0

c) Functie marginitd continud f : R —R care nu este integrabild Lebesgue.
d) Multime din R? inchisd, neméarginitd si avind misura Lebesgue egald cu 2017.




