a) Definiti spatiul topologic Hausdorff. Definiti convergenta unui sir intr-un spatiu topologic.

b) Demonstrati unicitatea limitei in spatii Hausdorff.

a) Definiti multimile boreliene. Definiti functia masurabla.

b) Enuntati teorema de caracterizare a functiilor masurabile prin multimi de nivel si demonstrati una din impli-
catii.

Fied:RxR—ﬂR, d(z,y) = ‘332—1'—3/2—1-3/‘.

a) Aritati cd (R, d) este un spatiu semimetric dar nu este metric.

b) Determinati cel mai mare numar a > 0 pentru care d este metricd pe multimea [0, a].

Calculati (cu justificare)

xQn

a) Jim oo L+ 22" dA(z)

b) A(([0,10]\ Q) U ([0,20] N Q))

Furnizati exemple (justificand afirmatiile) pentru:

a) Sir de numere reale avand punctele limita 0, 1, —oo.

b) Multime inchisd din R care nu este precompacta

¢) Multime méasurabild Lebesgue in R care nu este nici inchisa nici deschisa.

d) Functie R — R continud A-a.p.t care nu este continua.




