a) Definiti spatiile topologice compacte si secvential compacte. Definiti multimea precompacta si
enuntati teorema de caracterizare a precompactitatii care utilizeaza functia distanta la o submultime.

b) Enuntati teorema lui Hausdorff de caracterizare a spatiilor semimetrice compacte. Demonstrati implicatia
secvential compact = precompact.

a) Enuntati teorema convergentei dominate.
b) Enuntati si demonstrati teorema derivare a integralei ce depinde de un parametru.
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a) Ardtati ca ([1,00),d) este un spatiu metric.

b) Aratati ca sirul x,, = n este fundamental. Este spatiu ([1,00), d) complet? Dar ([1,c0), dy), unde dy este
metrica euclidiana?

Calculati (cu justificare)

2 xn+2
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b) A ({(z,z) € R?:x € R}) , unde A este mésura Lebesgue din R?.

Furnizati exemple (justificand afirmatiile) pentru:

a) Topologie pe R in care sd contind exact 5 multimi.

b) Submultime din R neconexa dar cu aderenta conexa.

c) Functie integrabild Lebesgue f : (0,1)—R pentru care f4 nu este integrabild Lebesgue.
d) Multime din R? inchisd, nemérginitd si avind misura Lebesgue 1.




