a) Definiti spatiile topologice conexe gi conexe prin arce. Enuntati propozitia privind conexitatea
reuniunii unei familii de multimi.
b) Enuntati si demonstrati teorema de legatura dintre conexitate si conexitatea prin arce.

a) Scrieti formulele care exprimé lim sup si liminf cu ajutorul lui inf gi sup. Enuntati lema lui Fatou.
b) Enuntati si demonstrati teorema convergentei dominate.

[3.]Fied:RxR =R, d(z,y) = |22 — = — y* +y].
a) Ardtati cd (R, d) este un spatiu semimetric dar nu este metric.
b) Determinati cel mai mare numér a > 0 pentru care d este metricd pe multimea [0, al.

Calculati (cu justificare)
i T x"sinx

a) lim ———

n—oo Jog 142"

b) p({z € R:sinz = 1/2}) , unde p este masura de numarare pe R.

Furnizati exemple (justificand afirmatiile) pentru:

a) Topologie pe R in care orice submultime este conexa.

b) Submultime din R inchisd, nemérginita, cu interior vid.

¢) Functie continud f : [1,2)—R care nu este integrabild Lebesgue.

d) Multime din R? deschisd, nemarginitd si avand mésura Lebesgue 1.




