Solutii scris final

1. (a) [A7Y =32, (1p) |A| = 35, (1p) iar matricea adjuncta

=4,
adj(4) = |A] A (2p).
9
(b) Ax=B Q) — A B = _1; (1p)
-3

(c) Cf. (a), matrice nesingulara. Deci FER este I (1p).

1 1 2 0] 10 30
0 —1 1 1 01 -1 0
2. (@) AT=|-1 -1 -2 5| w..v|00 01
2 4 2 8 00 0O
3 8 1 0 (00 0 0]
(2p)
1 0 0
. 0 1 0
Deci baza este { N R R N }. (2p) Se poate de-
0 0 1

termina si o baza in spatiul coloanelor formata din coloanele
initiale. Pentru asta se aduce la forma egalon (2p) (nu este nece-

1 0 -123 10 -1 23
11 -1 a8 01 0 -25
sar gi redusa) A = 5 1 9911100 1 21
0 1 =580 00 0 00

deci baza este formata din (2p) coloanele 1, 2, 3.
(b) Rangul lui A = 3 deci dimensiunea este 5 - 3 = 2 (2p).

3/. /(a? Se verifica L((x,y,2) + (¢/,y,2")) = L((z,y,2) +
L(a',y', ") s L(c(x,y, 2)) = cL(z,y, 2). (2p)



(b) Se calculeaza L(i) = i+j, L(j) = —2j, L(k) = i+k (2p) de

L(
1 01

unde matriceaeste | 1 —2 0 [ . (1p) (c) L(1,—-1,1) = (2,3,1).
0 01

(1p)

4, |A= M= —(A = 2)2(\ — 4).(2

proprii (1p), vectori proprii (2p)]
10 —1

p) Pina la urma [valori

2 0 0
P=|10 1| (@psiD=|020].(1p)
01 0 00 4

5. Nu (0.5p)este subspatiu. De exemplu (1.5p) A = [ (1) 8 }

si B = [ 8 (i) ] sunt singulare dar A+ B = I, este nesingulara.

6. (a) Se verifici (AB)(B-'A"') = (B'A"V)(AB) = I,

tir ti2 ... tip
v O t22 e t2n . .
(b) Daca T = (1p) atunci ecuatia car-
0 0 ... tw
t11 — A tio ... tin
acteristica |A — A\I,,| = 0tz =X . fan | _ (t11 —
0 0 ... thn— A
A)(tog—AN)...(thn—A) = 0 (1p) are solutii elementele pe diagonala
principala (1p).
1120 1000
710122 .. 012 2| (25p) deci rangul
1000 0001



este 3 (1.5p).

8. Se rezolva sistemul a(1,0, —2) + b(1,—1,0) + ¢(0, 2,4)
1 4) cu solutia (a, b, c) = (4 —3,1) (2p) respectiv, a(1,0, —
(1,—1,0) = (4,-1,8) frd solutie (2p)
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